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Abstract: In baza notiunii de decomposabilitate introdusd in [1], se studiazd proprietdtile multimilor
stocastice decomposabile generate de aplicatii masurabile definite pe spatiul produs Qx[a,b], unde

(Q, U,P ) - spatiu probabilistic complet.

Cuvinte cheie: aplicatie multivalorica, masurabila, decomposabild, integral marginita, metrica Hausdorff.

Pentru spatiul metric (L,d), xeL si A< L notim p(x,A):inAfd(x,a). Cu B(L) vom notao -

ae

algebra Borel pe L. Fie (X,

|) spatiul Banach separabil, (Q,U ,P) spatiu probabilistic complet. Cu
U xB(X ) vom notao - algebra pe QAxL; cu CI(L)Vom nota familia tuturor submultimilor nevide
inchise din L,/ = [a,b] segment de dreapta dotat cu o - algebra Lebesque 7 si masura A .

Fie (Rm,

|) spatiul euclidian m - dimensional, (coanm,h) spatiul submultimilor compacte convexe

din R"dotat cu metrice Hausdorff 4. Notim cu C (R’") spatiul tuturor multimilor nevide compacte

convexe din convR™ dotat cu metrica d [2] :

d (A,B) = max {max minh(a,b),max minh(a,b)} , a,beconvR™.

acA beB beB acA

Fie Llcc(l ,coan’",/i) - spatiul aplicatiilor multivalorice F':/ — convR™ masurabile si integral

marginite dotat cu metrica [(-,-) .

U(F.F) =] h(F (). F (1)) d.

Se stie ca spatiul metric Llcc(l ,coan’",D) este complet si separabil [1].
Definifie [1]. Multimea M cLlcc(Q, coan”’,P) este decomposabild (in raport cu U ), daci

pentru orice multime 4 €U siorice G,F € M,

Y. F+y, , GeM.

Fie D familia tuturor multimilor nevide inchise si decomposabile din spatiul Llcc(l ,convR" /’t) .

Fie F :QxI—>C (R"’) o aplicatie multivalorica (U x )- masurabila si fie ca aplicatia

Llcc(l,coan"' ,/1)

multivaloricd @, :QQ— 2 este definita prin formula
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D, (a))z{FeLlcc(],coan’",ﬂ)‘F(t)eF (a),t)a.p.inl}, wel). (1)

Urmadtoarele teoreme stabilesc unele proprietdti ale aplicatiei multivalorice @ — @, (a))
generata de aplicatia F::Qx[1 — C(R”) .
Teorema 1. Aplicatia @ — @, (a)) este masurabila si aplicd €2 1n D atunci §i numai atunci

cind existi o aplicatie masurabild B:Q — L (1 ,R', ﬂ) , astfel Incit pentru fiecare w € Q2.

d({0},F (w,1))<B(w)(t)a.p. tinl. )

Teorema 2. Fie aplicatia masurabild V' : Q — Llcc(l ,convR", ﬂ) si aplicatia (,t) > F (w,1)

care satisface conditia Teoremei 1.
Atunci pentru orice @ € Q2

pL‘cc(I,coan"’,/l) (V(a))’q)F (w)) - J.ph (V(w)(t)’F (a),t))dt.

1

Teorema 3. Fie V: Q) — L'cc([ ,convR™, /'t) - masurabila si pentru orice ¢ >0 exista o selectie

misurabild ¥V :Q — Llcc(l ,convR"™, /1) ai aplicatiei @, (@), astfel incat
DLlcc(I,cuanm,l)(V (a)) > Y(a))) < p (V (a)) > CDF (a))) t&.

Atunci pentru fiecare w e Q si orice I” e T are loc inegalitatea.

DLlcc’(I*,coanm,l>(V(a))’ Y(a))) < pﬁcc(l*,coan'",i) (U(a)) ’ q)F (a))) té

Teorema 4. Daca aplicatia /' satisface conditia (1), atunci aplicatia @ —> A(a)) = IF (a),t)dt este o
1

aplicatie multivaloricd @ - masurabila din Qin C (R’”) .

Teorema 5. Fie aplicatia multivaloricd masurabila Y :Q — convR™ si aplicatia multivalorica
F (,) Qx ] —> C(R'”) - (a),t) - masurabila si integral marginitd de aplicatia g() el (I,Rl,/l).

Atunci exista aplicatiile masurabile X :QQ — convR"” si F:Q — Llcc(l ,coanm,/i) astfel incit
1. X(a)) = LF(a))(t) € LF (a),t)dt, we), F(a))(t) eF (a),t) a.p., (a),t) eQx].

2. h(X(a)),Y(a))) =p, (Y(a)),LF (a),t)dt), e Q.
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