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Abstract: S-a introdus in studiu o anumitd identitate laticeala. Varietatea laticelor determinata de aceasta
identitate nu este nici distributiva, nici modulard. S-au construit exemple de latici pe care identitatea
respectivd este adevaratd, precum §i exemple pe care ea se respinge.

Cuvinte cheie: Latice, identitate, varietate laticeala.

Latice este o multime partial ordonata in raport cu relatia < (Sau g) in care pentru oricare elemente a §i
b din multime sunt definite doua operatii: reuniunea si intersectia elementelor.
Mai jos operatiile laticeale le notdm + si ), avand in vedere ca (a+b) este cel mai mic element al

laticei, astfel incdt a <a+b si b<a+b,iar alb (sau ab) este cel mai mare element al laticei, astfel incat
ab<asiab<b.

Elementele multimii partial ordonate, sau ale laticei, uneori se prezintd prin diagrama (desen):

b

a

Explicatia acestui desen: a < b, iar a si ¢, b si ¢ sunt elemente incomparabile.
De exemplu, multimile de numere N, Z,Q, Ir, R, C au urmatoarea ordonare partiala:

NcZcQcRcC, Ir c Rc C; multimea numerelor irationale /r este incomparabild cu N,Z,0.
Aceste multimi genereaza laticea cu urmatoarea diagrama
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Varietatea laticeala determinatd de un numar finit de identitati este multimea tuturor laticelor pe fiecare
dintre care sunt adevarate identitdtile determinatorii, precum §i urmatoarele identitdti adevarate pe orice
latice:

x+y=y+x, xy=yr,x+(y+x)=(x+y)+z x(yz)=(x)z, x+x=x, xx =x, X+ xy =1,
x(x+y)=x

S-a introdus in studiu urmatoarea identitate laticeala

(x+y)(y+z)(z+x):x(y+z)+y(z+x)+z(x+y) (D)
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Afirmatia 1. Identitatea (1) este adevarata pe laticea diamant

Fig. 1 Laticea diamant

Afirmatia 2. Identitatea (1) este adevarata pe laticea pentagon

Fig. 2 Laticea pentagon

Din aceste doua afirmatii rezulta:
Afirmatia 3. Varietatea laticelor determinata de identitatea (1) nu este nici distributiva, nici modulara [1].

Amintim, laticea L este distributiva, daca Vx,y,z € L are loc x( y+ Z) =Xy +xz; laticea L este modulara

daca Vx,y,ze€ L areloc x(y+xz) =Xy +xz.
Afirmatia 4. Pe urmatoarele latici identitatea (1) este adevarata:

a
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Fig.3 Fig.4 Fig.5
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Afirmatia 5. Pe fiecare latice, in care nu existd minimum trei elemente, doua cite doud incomparabile,

identitatea (1) este adevarata.
Afirmatia 6. Pe urmétoarele latici identitatea (1) nu este adevarata (se respinge):

Fig. 6 Fig. 7 Fig. 8 Fig. 9
Afirmatia 7. Laticea cu cel mai mic numar de elemente, pe care identitatea (1) se respinge, este laticea
din fig. 6.
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